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Bai 1. Sit dung do thi day du va céc phuong phap dém dé chiing minh céc ding thic sau:

(a) C2=C2+k(n—k)+C?_ , v6i0<k<n.
(b) Néu Y- n; =n thi Y, C2 < C2.

Bai 2. Ching minh hodc tim phan vi du cho cac ménh dé sau:

(a) Trong mot do thi don G ¢6 it nhét hai dinh luon tim duge hai dinh c6 cuing bac.

(b) Trong mot do thi khong chita khuyén G ¢6 it nhat hai dinh luon tim duge hai dinh
c6 cung bac.

(c¢) Trong mot do thi c6 hudng G ¢6 it nhat hai dinh, luon tim duge hai dinh c¢6 cting bac
ra hodc 1a hai dinh ¢6 cung bac vao.

Bai 3. Do thi Q,, 14 mot do thi don véi tap dinh 1 cic chudi nhi phan do dai n va hai dinh
ké nhau khi va chi khi hai chudi nhi phan tuong ttng khac nhau & ding mot vi tri. Tim s
canh cta @, theo n.

Bai 4. Chitng minh rang day cac sé ty nhién dy,do, . .., d, 1 bac clia cac dinh ctia mot do
thi nao d6 khi va chi khi Y7 | d; la chén.
Chitng minh ring day céc cap sb6 tu nhien (df,dy), (dy,d5),...,(d},d;) 1a bac ra va bac

n»-n

vio clia cac dinh ctia mot dd thi c6 hudng nao d6 khi va chi khi Y df = > d; .

Bai 5. Mot diy cac s6 ti nhién khong tang dq,ds, ..., d, duge goi 1a mot day do thi néu
ton tai mot do thi don gom n dinh va bac ciia cac dinh 1 cac s6 hang ciia day. Ching minh
rang néu di, ds, . . .,d, 1a mot day do thi thi ton tai mot do thi véi n dinh vy, vs, ..., v, sao
cho Vi, deg(v;) = d; va v ké v6i va, ..., vg, 11

Bai 6. Chitng minh ring day cac s6 tit nhién khong tang dy,ds, . .., d, 13 mot day do thi
khi va chi khi day dy —1,...,dg,4+1 — 1,dg,+2, - - -, dn, sau khi sap xép lai theo thit tu ti 16n
dén bé, ciing 1a mot day do thi.

Bai 7. Mo td mot thuat toan kiém tra xem mot do thi don c¢6 phai 1a do thi hai phia hay
khong dya trén ménh dé sau: mot do thi 1 do thi hai phia khi va chi khi ton tai mot cach
t6 mau cac dinh ciia do thi bang hai mau sao cho hai dinh ké nhau luén c¢6 mau khac nhau.
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Bai 8. Mot do thi vo huéng duge goi 1a chinh quy néu tat ci cac dinh clia n6 c6 cliing sb6
bac. Mot do thi n-chinh quy 1a mot do thi ma tat ca cac dinh déu c6 bac n.

Gid stt do thi don hai phia G = (V4, Vs, F) 1a do thi chinh quy. Chiing minh réng |V | = |Va|.
Bai 9. Do thi Petersen 1a mot do thi don c¢6 cac dinh 1a v,y v6i {z,y} C {1,2,3,4,5}; va
hai dinh vy, vA vy, ké nhau khi va chi khi {z,y} N {z,y'} = 0.
(a) Hay vé do thi Petersen mo ta & trén va chiing minh ring véi hai dinh bat ky khong
ké nhau trong do thi, c6 chinh xac mot dinh ctia do thi ké véi ca hai dinh nay.
(b) D6 thi Petersen c6 phai la d6 thi hai phia hay khong?

Bai 10. Cho mot do thi hai phia G = (V4, Vs, E). V6i mdi A C V, dinh nghia d¢ khuyét
thiéu cia A nhu sau:
def(A) = |A] — [N(4)] (1)

Chiing minh ring s6 dinh t6i da ctia Vi trong mot cach ghép cip tren G la |Vi| —
max4cy; def(A).
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